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. uzdevums Vai eksiste veselu skaitlu virkne a1, as, ... tada, ka katram veselam skaitlim d # 0 ir tiesi
2025 dazadi indeksu pari (¢, j), kuriem a; — a; = d?

. uzdevums Dota realu skaitlu virkne a1, as, ..., kurai

{an}tlan+1] = lan]{ant1}

visiem naturaliem skaitliem n. Pieradit, ka eksiste tads skaitlis A € R, ka {an}|am] = X izpildas
bezgaligam m vertibu skaitam.

Piezime: Realam skaitlim x, ar [z | apzime lielako veselu skaitli, kas neparsniedz z, un {z} = = — |z].

. uzdevums Dota funkcija f: Q — Q, kurai izpildas nevienadiba

f@)+ fy) = fle+y)

visiem z,y € Q. Pieradit, ka eksiste tads skaitlis & € R, ka f(z) > ax visiem z € Q.

Piezzme: Ar QQ apzime visu racionalo skaitlu kopu.
. uzdevums Atrast visas funkcijas f: R — R, kuram
(fla—c)+ f(b—d)) (f(a) + (b)) = flad — be) + f (f(a) + f(b) — ac — bd)
visiem realiem skaitliem a, b, ¢, d.

. uzdevums Dots naturals skaitlis n un pozitivi reali skaitli 1 < z2 < --- < z,, ar 1pasibu, ka

Bai4+ad 2l
x1 a2+ 2

Pieradit, ka
:c%+:c%—|—---+:z:i > Nx1Ty.

. uzdevums Draugu kompanija, kas sastav no n > 3 cilvekiem, spele kerenes variaciju. Speles sakuma
visi speletaji ir brivi. Kad brivs speletajs A noker speletaju B, vins iesalde speletaju B un atbrivo visus
speletajus, kurus ir iesaldejis B. Divas nokerSanas nevar notikt vienlaikus. Atrast mazako iespejamo
kerienu skaitu, pec kura starp jebkuriem 2 speletajiem viens noteikti bus atbrivojis otru.

. uzdevums Dots para naturals skaitlis n. Kubs ar izmeriem n x n x n sastav no n® vienibas kubiem.

Kopu, kas sastav no n vienibas kubiem un veido 1 x 1 x n kastiti sauksim par adatu, un tai ir 3
iespejamas orientacijas. Atrast lielako naturalu skaitli K tadu, ka ir iespejams izveleties 3K adatas,
K — katra orientacija, ta, ka nekadam 2 no tam nav kopiga vienibas kuba.



8. uzdevums Nenegativu veselu skaitlu virkni aq, ..., a, sauksim par pasraksturojosu, ja
ap = [{i | ai > k}|
visiem k € {1,...,n}, t.i., a ir vienads ar virknes loceklu, kuri ir lielaki vai vienadi ar k, skaitu visiem
ke{l,...,n}.
Katram naturalam skaitlim n noteikt pasraksturojosu virknu skaitu ar garumu n.
9. uzdevums Par Baltijas poliamondu sauksim n—sturi, kura malas garumi ir n,n — 1,...,2,1 tiesi

Sada seciba un visi iekSejo lenku lielumi ir 120° vai 240°. Pieradit, ka jebkuram Baltijas poliamondam
n dalas ar 6.

10. uzdevums Sauksim devinciparu naturalu skaitli par labu, ja ta decimalais pieraksts satur visus
ciparus no 1 Iidz 9. Sauksim skaitli par lielisku, ja tas ir labs un katram k& = 1,...,9 k—tais cipars
81 skaitla decimalaja pieraksta ir vienads ar cipara k pozicijas numuru skaitla decimalaja pieraksta.
Piemeram, skaitlis 847296315 ir lielisks, jo:

e pirmais cipars Saja skaitli ir 8, kas ir vieninieka pozicija Saja skaitla decimalaja pieraksta,
e otrais cipars Saja skaitl ir 4, kas ir divnieka pozicija Saja skaitla decimalaja pieraksta,
e tresais cipars Saja skaitll ir 7, kas ir trijnieka pozicija Saja skaitla decimalaja pieraksta utt.

Pieradit, ka lielisko skaitlu skaits ir para.

11. uzdevums Dota punktu kopa Ai,..., A, Eikhda plakne. Dazi no punktiem var sakrist, tacu
dotaja kopa ir vismaz 2 atskirigi punkti. Par Baltijas celu sauksim marSrutu caur punktu Aq, ..., A,
permutaciju By, ..., By, un Baltijas cela garums ir

|B1Ba| + |BaBs| + - - - + |Bn—1By| + |Bn B,

kur ar |PQ| apzime nogriezna P@Q garumu.

Ar K un L apzimesim divu Baltijas celu garumus kadai n punktu kopai. Katram naturalam skaitlim
n atrast izteiksmes K/L lielako iespejamo vertibu visu iespejamo n punktu kopu starpa.

12. uzdevums Dots Saurlenku trijsturis ABC', kuram AB < AC, un kura ievilktas rinka lnijas centrs
ir I un kura apvilkta rinka linija ir w. Taisne AI krusto malu BC punkta D. Punkts T ir izvelets
uz w ta, ka AT || BC. Taisne T atkartoti krusto w punkta P un atkartoti krusto ap trijsturi APD
apvilkto rinka liniju punkta @Q. Pieradit, ka Al = DQ.

13. uzdevums Dots ievilkts Cetrsturis ABC D, kura malu AB un C'D pagarinajumi krustojas punkta F.
Punkts P izvelets ABCD iekspuse ta, ka

/BAP=/PCB un /CBP=/PDC.
Pieradit, ka PE | BC.

14. uzdevums Dots Saurlenku trijsturis ABC ar AB < AC, kura apvilkta rinka linija un ortocentrs ir
attiecigi w un H. Punkts P atrodas uz loka BAC, ar ipasibu, ka /PCB + ZACB = 90°. Punkts R
ir atlikts uz taisnes AC ta, ka BR = CR. Pieradit, ka ZHPR = ZACB.

15. uzdevums Dots dazadmalu Saurlenku trijsturis ABC'. Malas BC' vidusperpendikuls krusto taisnes
AC un AB attiecigi punktos A, un A.. Analogiski definesim punktus B, B,, C, un Cy. Pieradit, ka
trijsturu ABC, AyB.C,, un A.B,C} apvilkto rinka Iiniju centri atrodas uz vienas taisnes.

16. uzdevums Doti naturali skaitli a, b, ¢, n ar 1pasibu, ka abc = 10™ — 1. Ar S(z) apzimesim skaitla z
decimala pieraksta ciparu summu. Pieradit, ka

S(a) + S(?) + S(ct) > V/243n.



17. uzdevums Naturalu skaitli sauksim par brinumainu, ja ta dalitajus var sadalit divas kopas ar
vienadu elementu skaitu un elementu kopejo summu.

Atrast visas iespejamas vertibas brinumaina skaitla pozitivo dalitaju skaitam.

18. uzdevums Atrast visas funkcijas f: N — N, kuram f(2) =1 un
MKD(f(a + ), f(b)) | MKD(a + f(b),b)

visiem naturaliem skaitliem a, b.
Piezime: Ar MKD(z,y) apzime skaitlu z, y mazako kopigo dalamo. Piemeram, MKD(15,21) = 105.
19. uzdevums Sakuma uz tafeles ir uzrakstiti 100 naturali skaitli. Anna spele speli. Viena gajiena

Anna izvelas 2 uz tafeles uzrakstitus naturalus skaitlus a un b ar 1pasibu, ka a | b, nodzes tos un to
vieta uzraksta skaitli b/a. Vina veic gajienus, lidz tas nav iespejams, un tad spele beidzas.

Atrast lielako naturalo skaitli N tadu, ka eksiste tads speles sakuma stavoklis, ka Anna, var:
e gan pabeigt speli ar tikai vienu atlikusu skaitli,
e gan pabeigt speli ar N atlikuSiem skaitliem.

20. uzdevums Atrast visus naturalus skaitlus n, kuriem eksiste skaitlu 1, ..., n permutacija a, ..., ay
ar 1paSibu, ka skaitlu aq, 2aq, ..., na, atlikumi pec modula n ir savstarpeji dazadi.



